
 ل ــجيج –محمد الصديق بن يحي  امعةــج

 ي ـــكلية  العلوم الدقيقة و الإعلام الآل

  2024 - 01 – 23                                                                       قسم الإعلام الآلي   

 دقيقة 30ساعة و الوقت :                                             ى                               ـــنة الأولـــالس

 "1 الجـــــــبر "  انــــــــــــمتحا

 ن(9) : رين الأولــالتم

𝐺 نعتبر = ℝ − ,𝑥)∀ : بـــالمعرف  (∗)القانونو {1−} 𝑦) ∈ 𝐺2;  𝑥 ∗ 𝑦 = 𝑥𝑦 + 𝑥 + 𝑦 

 بالتناقض أو البرهان بعكس النقيض()يمكنك استعمال البرهان  Gعملية داخلية في  (∗)أثبت ان  -1

  زمرة تبديلية.   (∗,𝐺)برهن أن  -2

 : المعرف بــ  𝑓ليكن  التطبيق  -3

         𝑓: (𝐺,∗) ⟶ (ℝ∗,) 
                                               𝑥 ⟼ 𝑎𝑥 + 1                             . 

 قيمة  ين ع𝑎  حتى يكون𝑓  .تماثل زمري 

  نفرضa=1 .عين 𝐾𝑒𝑟𝑓هل التماثل نواة . 𝑓  تشاكل زمري؟ 

 ن(7) : التمرين الثاني

𝐻لتكن المجموعة   = {𝑥: 𝑥 = 𝑎 + 𝑏√3  ; (𝑎, 𝑏) ∈ ℤ2} 

 مستقرة بعملية الضرب أي: 𝐻برهن  أن   -1

 ∀𝑥 = 𝑎 + 𝑏√3, 𝑦 = 𝑎′ + 𝑏′√3 ∈ 𝐻  𝑥 × 𝑦 ∈ 𝐻 . 

,ℝ)حلقة جزئية من   𝐻برهن  أن   -2 +,×) . 

𝑥من أجل كل  -3 = 𝑎 + 𝑏√3 ∈ 𝐻   نعرف التطبيق𝑔   من𝐻   فيℤ :بــ 

                        𝑔(𝑥) = 𝑔(𝑎 + 𝑏√3) = 𝑎2 − 3𝑏2. 

𝑥)∀ :اثبت أن (أ = 𝑎 + 𝑏√3, 𝑦 = 𝑎′ + 𝑏′√3) ∈ 𝐻2;  𝑔(𝑥 × 𝑦) = 𝑔(𝑥) × 𝑔(𝑦)  

𝑥برهن اذا كان  (ب = 𝑎 + 𝑏√3  في قابل للقلبH فان  𝑔(𝑥) = 1. 

1 عين مقلوب (ت + ,ℝ)من  اجزئي حقلا 𝐻 استنتج فيما اذا كان ؟ 3√  ؟(×,+

   ن(4) :التمرين الثالث

𝐴الحدود    اتكثير نعتبر  = 𝑋5 + 𝑋4 − 𝑋3 − 𝑋2 + 3𝑋 − 3،  𝐵 = 𝑋4 − 𝑋3 + 𝑋 − 1  

𝐶و  = 𝑋4 + 2𝑋3+𝑋2 + 3. 

 ماذا تستنتج؟ . Cعلى  Aللقسمة الاقليدية لكثير الحدود  Rباقي الو  Qحاصل العين  (1

,𝑃𝐺𝐶𝐷(𝐴 أي  𝐵و   𝐴 لــ احسب القاسم المشترك الأكبر (2 𝐵) . 

                                               

 بالتوفيق                                                                                            


