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من  بالإرجاع  إذا سحبت عينة عشوائية حجميا  أنوفي المحول الأول )نظرية المعاينة(  رأينا
  تمثل نسبة تحقق خاصية معينة في المجتمع أي احتمال النجاح، و    )بحيث         مجتمع برنولي

    تمثل نسبة عدم تحقق ىذه الخاصية أي احتمال الفشل(، فإن توزيع المعاينة لنسبة النجاح في العينة

                  𝒩   . ونكتب:   التوزيع الطبيعي كمما كبرت  يقترب من 
 √

   

 
   

 . وأن المتغير المعياري فييذه الحالة ىو:

   
     

√
   

    

  𝒩      

 الشكل العام لمجال الثقة حول النسبة: . 1
 

             

         [      ⏟       

           الحد الأدنى

          ⏟    

الحد الاعمى    

 ] 

ضمن ىذا المجال.   قع النسبة الحقيقية في المجتمع تأن        ويكون ىناك احتمال قدره 
 وعميو نكتب: 

                           
 حيث: 

 تمثل مستوى الثقة أي درجة التأكد؛          -
 ؛ العينة، وىي مقدر نقطي لـنسبة المجتمع  النسبة في: يمثل    -
 : يمثل مقدار الخطأ المعياري لمتقدير.  -

 الثقة حول النسبة:. اشتقاق مجال 2
 لدينا: 

 لمنسبة في المجتمعالتقدير المجالي 
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√
   

    

              
 
√
   

 
 

 بتعويض عبارة الخطأ المعياري لمتقدير في الشكل العام لمجال الثقة حول النسبة نجد:
                                          

 (     

 
√

   

 
        

 
√

   

 
)          

  
(، لذلك يتم   في طرفي المجال عمما أنيما مجيولين )نريد تقدير   و     وجود كل مننلاحظ ملاحظة: 

 عمى الترتيب.     و  بمقدراتهما النقطية تعويضيما 
 يأخذ الشكل التالي: المعاينة بالإرجاعوعميو: فإن مجال الثقة حول النسبة في المجتمع في حالة 

    (    𝒵 
 
 √

     

 
       𝒵 

 
 √

     

 
)         

 فمجال الثقة يأخذ الشكل التالي: بدون ارجاعأما في حالة السحب 

    (    𝒵 
 
 √

     

 
√
   

   
       𝒵 

 
 √

     

 
√
   

   
)         

 ويمكن التعبير بيانيا عن مجال الثقة حول النسب بالشكل التالي:

 لمجال الثقة حول النسبة في مجتمع واحد(: التمثيل البياني 11الشكل رقم )

 
𝒵  

𝑃 

𝑝  

 𝒵𝛼
 
  

 LI  الحد الأدنى 

 𝒵𝛼
 
  

 LSالحد الأعلى 
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 (:11مثال )
 .Mمنيم لا يستعممون المنتج  365مستيمك، فوُجد أن  555سُحبت عينة عشوائية تتكون من 

 .%55في المجتمع بمستوى ثقة  Mالمستيمكين الذين يستعممون المنتج المطموب: قدر بمجال نسبة 
 الحل:

 :في حالة السحب بالإرجاع لدينا عبارة مجال الثقة حول النسبة .1

    (    𝒵 
 
 √

     

 
       𝒵 

 
 √

     

 
)         

 𝒵،   ،     إيجاد المجاىيل: .2

 

 

المنتج في العينة بحيث  : تمثل نسبة المستيمكين الذين يستعممون     

    
 ̀

 
̀̀  عدد المستيمكين الذين يستعممون  المنتج            

لا يستعممون المنتج، وبالتالي يمكن حساب عدد  365،  منيم      لدينا:  حجم العينة ىو
̀ المستيمكين الذين يستعممون المنتج :   ، ومنو:            

     
 ̀

 
  

   

   
      

                
        

                            
                                       

 

 
       

                                        
 

 
       

𝒵 

 

 𝒵
  

 

 

   𝒵
     

 𝒵
     

            

 التعويض العددي: .3

    (           √
         

   
              √

         

   
)      

                                  
                       
      [         ] 

المجتمع ضمن  في Mقع نسبة المستيمكين الذين يستعممون المنتج تأن     إذن: ىناك احتمال قدره 
 .[         ]المجال 
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حيث قيمة الخطأ المعياري لمتقدير                  يمكن أيضا كتابة المجال بالشكل:  ملاحظة:
        ىي: 

 
مجتمعين برنوليين من     و      عينتين عشوائيتينرأينا في الفصل السابق أنو إذا سحبنا 

نسبة تحقق خاصية معينة في العينتين       و       عمى الترتيب. وكانت          و          
التوزيع ىو متغير عشوائي يتبع توزيع يقترب من            عمى الترتيب. فإن المقدار    و      

        بوسط   من أجل العينات الكبيرة الحجم،  الطبيعي
        وانحراف معياري   

. وأن المتغير 
 المعياري في ىذه الحالة ىو:

   
                    

√
     

  
 

     

  
   

  𝒩      

 . الشكل العام لمجال الثقة حول فرق نسبتين:1
                         

               [            ⏟             

           الحد الأدنى

                 ⏟          

الحد الاعمى    

 ] 

 :اشتقاق مجال الثقة حول فرق نسبتين .2
 لدينا المتغير المعياري: 

   
                    

√
     

  
 

     

  
   

 

 ومنو عبارة الخطأ المعياري لمتقدير ستكون كالتالي: 

   𝒵 
 
 √

       

  
 

       

  
 

 بتعويض عبارة الخطأ المعياري لمتقدير في الشكل العام لمجال الثقة حول فرق نسبتين نجد:

 (             
 
√
     

  
 

     

  
                       

 
√
     

  
 

     

  
)         

 لمنسبة في المجتمعالتقدير المجالي 
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،   ،    ىذه العبارة تمثل مجال الثقة حول فرق نسبتين في حالة المعاينة بالإرجاع. ونظرا لظيور      

مجال ، وبالتالي يصبح    و     ،    ،    في طرفي المجال يتم تعويضيا بمقدراتيا النقطية   و    
 كالتالي: الثقة حول فرق نسبتين في حالة المعاينة بالإرجاع

  

    (            𝒵 
 
 √

       

  
 

       

  
 )         

 ويتم التعبير بيانيا عن مجال الثقة حول فرق نسبتين بالشكل التالي:

 (: التمثيل البياني لمجال الثقة حول فرق نسبتين12لشكل رقم )ا

 
 
 

 (: 12مثال )
وحدة منيا مخالفة  2455فكانت   Aوحدة من إنتاج آلة  5555سحبنا عينة حجميا     

وحدة منيا مطابقة 055وحدة، فوُجد أن 2555سحبنا عينة حجميا  Bلممواصفات. ومن انتاج آلة أخرى 
  المطموب:لممواصفات. 

عند  Bو Aأنشئ مجال الثقة حول الفرق بين النسب الحقيقية للإنتاج المخالف لممواصفات بن الآلتين  -
 .%50مستوى ثقة 

  الحل:
 لدينا المعطيات: 

𝒵  

𝑃  𝑃  

𝑝   𝑝   

 𝒵𝛼
 
  

 LI  الحد الأدنى 

 𝒵𝛼
 
  

 LSالحد الأعلى 
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 Bالآلة  Aالآلة  
                 حجم العينة:  -
       ̀        ̀  ̀ عدد الوحدات المخالفة لممواصفات -
 055 2600 عدد الوحدات المطابقة لممواصفات -
 الشكل العام لمجال الثقة حول فرق نسبتين: .1

    (            𝒵 
 
 √

       

  
 

       

  
 )         

 𝒵،    ،    ،    ،    البحث عن المجاىيل:  .2

 

 

 عمى الترتيب.   و   : تمثل نسبة الوحدات المخالفة لممواصفات في العينتين    ،      
 عمى الترتيب.   و   : تمثل نسبة الوحدات المطابقة لممواصفات في العينتين        ، 

 نقوم بحسابيا كما يمي:        

 {
      

 ̀ 

  
 

    

    
                   

                      
 

 

 {
      

 ̀ 

  
 

    

    
                  

                    
 

 𝓩 

 

   
                            

                                       
 

 
      

                                        
 

 
      

𝒵 

 

 𝒵
  

 

 

   𝒵
    

 𝒵
    

            

 التعويض العددي: .3

    (                 √
         

    
 

       

    
 )      

                                       
                              

             [           ]      


