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Matdre : Maths2 VY

Série de TD-1
Exercice I ¢
Calculer les matrices suivantes :
N 3 o -1 -1 0 (a & ¢ ({1 a ¢)
a) AZL ‘l‘ ].\ | 4 —~1{; B=lc b aix! & b (u,b,u)eR"’: C=2B-B+1, .
y 2 1 2, 11 )l e a

Exercice 2 :
On dit que deux matrices A et B commutent si A8 = B.A. Trouver toutes les matrices qui commutent

avec A ;. A=diae(1,3,5)

Exercice 3@

1) Soit 4(9) =(

coséd —sinf! . . o
. e M,(R), pourd ¢ R . Calculer A(0).A(0) ¢t [.»I(O)T pour nz1.
sing cosé -
chy  shx
e M,(R).
shx  chx -
a) Calculer B(x).B(») et en déduire la matrice inverse de B(x).
b) Calculer [B(x)]" pour neZ.
Exercice 4 ¢
Calculer (5’1l existe) ’inverse des matrices :

21]
1 =1

2 0 J
Exercice 5 :
1) Soient 4 et B deux matrices de M, (K) . On suppose que AB =1, + A+ 4" .

- Montrer que A est inversible et calculer 4*'.

- En déduire que A et B commutent.
2) Pour quelle valeur de x la trace de la matrice 4 est minimale ? Et pour quelle valeur de x est-elle

2) Pour xe R : B(x) =(

Yt
i =

(z=x+iy)eC;

3}

(2]

- HlNr'a
— e O

1 1
0 1
1 1
1 0

(VS I o B
_— O = e

¥
3]

maximale ?
2x* 1 1
A= 3x? 2
5 6 —12x
Exercice 6 :
f:R*> R

Soit £ I’application linéaire définie par :
@)= fy)=(x-y,x+y,y—x)

Déterminer la matrice M(f/B,C) associée a f selon les cas suivants :
a) B et C sont respectivement les bases canoniques de R*etde R’.
b) B cst une base deR* : B=(b,b,) avec b =(L]) et b,=(-11) et C une base de R’:
C =(c;5Cy,¢3) avee ¢, = 1LLD, ¢, =(0,1,0) et ¢, =(-1,-L1)
Exercice 7 :
1) Soit B et B deux familles de vecteurs de R*. Montrer que B et B sont des bases et déterminer la
matrice de passage P,,'" . ‘
B= (el,ez,eg) G = (-1,-13) ; e, =(—4,—4,4) ; e =(-1,-2,4)
B =(e.0,8) e =€ +2e,te ; e, =2¢ +3e,+e 5 e =3¢ +e, +2e

2) En déduire la matrice de passage Pt
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; Exercice 8 ¢
3 On considére I'application f de R* dans R* définic par j
3 X ax-+hy o
N7 = i ou a ¢t b sont des parametres.

|z Vaz bt

/ N hzAat i

t

1) Ferire £ sous forme _/‘(.\;) = A.X et donmer sa matrice dans les bases canonigues.
2) On consideére les o vecteurs
| Vo= (LLLD, 1L = (<LL=LD), Yy =(=L=LLD), V,=(-1L-L1)
Ferire les images de ¥, ,V, W, .V, par f, d’abord dans la base canonique, puis dans Ja base
(M NRAR
3) Verire la matrice de f dans la base (V,,V,,7,.V,) (au départ et a arrivée).

I

4

41 Ferire la matrice de passage P de la base canonique dans la base (Vs Vo Vs Va) - s
2y Vérifier vos calculs a 'aide d’une formule du cours, aprés avoir inversc P. ‘
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