Solutions TD 02

Exercice 01

a) On a I’ensemble des états suivants E = {BT, PL, N} et le temps pour un jour ne
dépend que du temps du jour précédent, indépendamment de la période de 1’année
également. On a donc bien une chaine de Markov, de matrice de transition
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b) Pour le temps du surlendemain, il faut déterminer P2. Mais seule la premiére ligne de
P2 nous intéresse car on veut déterminer les probabilités & partir d’un jour de beau temps.

Ona:
, 11 1 1 1
PBT,BT:PBT,BTXPBT,BT+PBT,PLXPPL,BTXPBT,NXPN,BT:0X0+§XZ+§XZ:Z
P:.,, =P X P + P, X P, X Pgry X P —Ox1+1><1+1><1—3
BT,pL = UBr,BT X PpT,pL t PBT,PL X PPLPL X PRT N X PN pPL = 2727°273%47%8
Piry=P X Pgrn + P, X Pony X Pgry XPyy =0X=+ ><1+1><1—3
BTN = UprBT X Pprn + PprpL X PPN X P,y X PNy = 2727273272738

Ainsi, si un jour il fait beau, le temps le plus probable pour le surlendemain est la pluie ou la neige.

c) On suppose maintenant que E’= {BT, MT}, ce qui est possible puisque la pluie et la
neige se comportent de la méme fagon pour ce qui est des transitions. On a encore

P,BT,BT = 0 maIS malntenant, PéT,MT = PBT,PL + PBT,N = 1
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Pour la deuxieme ligne, on a P’y pr = - €ar Ppypr = Py pr = 7 €t P'yryr = 7 car

3
Pprpr + Ppy = Pypp + Ppry = "

o 0 1
Ainsi, P/ =1 3|.
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Exercice 02
L’ensemble des états est E = {1, 2, 3, 4, 5}.

La matrice de transition de ce processus de Markov ainsi que le graph sont :

0 X 0o o 2
2 2
0L 0 o0
2 2

p=l0o X o i o

2 2
0 0 = o 1
2 2
10 0 2 o

2 2




