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 2020 لسداسي الأول/ ديسمبرا

 

 :الأولالتمرين 

𝑉1⃗⃗ الأشعة التالية: 𝑅(𝑂𝑥𝑦𝑧) ليكن في معلم م.م  ⃗ = 2𝑖 + 𝜆𝑗 − 𝑘⃗ ,   𝑉2⃗⃗  ⃗ = 3𝑖 − 2𝑗 + 2𝑘⃗ ,   𝑉3⃗⃗  ⃗ = 4𝑖 − 3𝑗 + 3𝑘⃗  𝜆 .وسيط 
𝑉1⃗⃗حتى يكون الشعاعين  𝜆( أوجد قيمة 1 𝑉2⃗⃗و  ⃗  𝑉1⃗⃗متعامدين. اوجد في هذه الحالة  ⃗   ⃗ ∧ 𝑉2⃗⃗  ⃗ . 

𝝀نأخذ  =  لبقية التمرين.   𝟑
𝑉1⃗⃗للشعاع   𝑢1⃗⃗⃗⃗( أحسب طويلة كل شعاع. اوجد شعاع الوحدة 2  ⃗ . 
𝑉1⃗⃗ ( أحسب3  ⃗.𝑉2⃗⃗  و استنتج قيمة الزاوية المحصورة بينهما. ⃗ 
𝑉1⃗⃗الزوايا التي يصنعها الشعاع  𝛾و  𝛼 ،𝛽( لتكن 4 على التوالي. باستخدام الجداء  𝑂𝑧و  𝑂𝑥 ،𝑂𝑦مع المحاور  ⃗ 

𝑉1⃗⃗السلمي   ⃗. 𝑖   :ّبين أن 𝑐𝑜𝑠𝛼 = 𝑥1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ 

 .𝛾و  𝛼 ،𝛽.  احسب قيم الزوايا 𝑐𝑜𝑠𝛾و  𝑐𝑜𝑠𝛽استنتج عبارة  -
𝑉1⃗⃗مساحة متوازي الأضلاع المحصور بين الشعاعين أحسب  - 𝑉2⃗⃗و  ⃗   ⃗ .     

𝑉1⃗⃗( أحسب حجم متوازي السطوح المبني على الأشعة 5  ⃗ ،𝑉2⃗⃗ 𝑉3⃗⃗و  ⃗   ⃗. 

𝑹é𝒑𝒐𝒏𝒔𝒆𝒔: 𝟏)  𝜆 = 2    𝟑) (𝑉1⃗⃗ ⃗⃗  ,𝑉2⃗⃗ ⃗⃗  ) = 97.73°  𝟓) 𝑉 = 2 (𝑢. 𝑉)         

 :الثانيالتمرين 
 :التاليةالفيزيائية قاادي  الم بعد اوجد أ(

𝐸𝑐القاوة،  الضغط، الطاقة الح كية  = 1/2𝑚𝑣2. 𝑹é𝒑𝒐𝒏𝒔𝒆𝒔: [𝐹] = 𝑀𝐿𝑇−2;   [𝑃] = 𝑀𝐿−1𝑇−2;    [𝐸𝑐] = 𝑀𝐿2𝑇−2 
 𝑣بس عة منتظمة  𝑟تنتقال على مسار دائ ي نصف قط ه  𝑚ب( نف ض أن تسارع نقاطة مادية كتلتها 

𝑎بحيث  𝑣و  𝑟متناسبة مع  = 𝐾𝑟𝑛𝑣𝑚 ،𝐾  ثابت. أوجد قيمn وm. 𝑹é𝒑𝒐𝒏𝒔𝒆𝒔: 𝑛 = −1;    𝑚 = 2 
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𝑉1⃗⃗ التمرين الأول:  ⃗ = 2𝑖 + 𝜆𝑗 − 𝑘⃗ ,   𝑉2⃗⃗  ⃗ = 3𝑖 − 2𝑗 + 2𝑘⃗ ,   𝑉3⃗⃗  ⃗= 𝜇𝑖 − 3𝑗 + 3𝑘⃗  𝜆  و𝜇 .وسيطين 
𝑉1⃗⃗حتى يكون الشعاعين  𝜆( ايجاد قيمة 1 𝑉2⃗⃗و  ⃗  𝑉1⃗⃗ متعامدين: ⃗   ⃗ ⊥ 𝑉2⃗⃗  ⃗  ⇒ 𝑉1⃗⃗  ⃗. 𝑉2⃗⃗  ⃗ = 0 

𝑉1⃗⃗  ⃗.𝑉2⃗⃗  ⃗ = ( 2𝜆−1) .( 3−22 ) = 6 − 2𝜆 − 2 = 0 

⇒ 𝜆 = 2  

𝑉1⃗⃗حساب   ⃗ ∧ 𝑉2⃗⃗  ⃗ : 

𝑉1⃗⃗  ⃗ ∧ 𝑉2⃗⃗  ⃗ = |𝑖 𝑗 𝑘⃗ 2 2 −13 −2 2 | = 2𝑖 − 7𝑗 − 10𝑘⃗  
𝝀نأخذ  = 𝑉1⃗⃗ لبقية التمرين.   𝟑  ⃗ = 2𝑖 + 3𝑗 − 𝑘⃗ ,   𝑉2⃗⃗  ⃗ = 3𝑖 − 2𝑗 + 2𝑘⃗ ,   𝑉3⃗⃗  ⃗= 4𝑖 − 3𝑗 + 3𝑘⃗  

𝑉1⃗⃗‖ ∗ ( طويلة كل شعاع : 2  ⃗‖ = √14 ;   ‖𝑉2⃗⃗  ⃗‖ = √17;    ‖𝑉3⃗⃗  ⃗‖ = √34 

𝑉1⃗⃗للشعاع   𝑢1⃗⃗⃗⃗شعاع الوحدة   ⃗  : 

𝑢1⃗⃗⃗⃗ = 𝑉1⃗⃗  ⃗‖𝑉1‖⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 2𝑖 + 3𝑗 − 𝑘⃗ √14  

𝑉1⃗⃗ باحس( 3  ⃗.𝑉2⃗⃗  ⃗ : 𝑉1⃗⃗  ⃗.𝑉2⃗⃗  ⃗ = ( 23−1) .( 3−22 ) = −2 

𝑐𝑜𝑠(𝑉1⃗⃗ : الزاوية المحصورة بينهمااستنتاج قيمة  -  ⃗, 𝑉2⃗⃗  ⃗) = 𝑉1⃗⃗  ⃗. 𝑉2⃗⃗  ⃗‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖‖𝑉2⃗⃗  ⃗‖ = −0.1345  

⇒ (𝑉1⃗⃗  ⃗,𝑉2⃗⃗  ⃗) = 97.73°  

 
 
 
 

𝑐𝑜𝑠𝛼 ( تبيان أنّ: 4 = 𝑥1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ 

∗  𝑉1⃗⃗  ⃗. 𝑖 = ‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖𝑐𝑜𝑠𝛼 ⇒ 𝑐𝑜𝑠𝛼 = 𝑉1⃗⃗  ⃗. 𝑖 ‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ 

𝑉1⃗⃗  ⃗. 𝑖 = 𝑥1 ⇒ 𝑐𝑜𝑠𝛼 = 𝑥1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖  

∗ : 𝑐𝑜𝑠𝛾و  𝑐𝑜𝑠𝛽استنتاج عبارة  -  𝑐𝑜𝑠𝛽 = 𝑦1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ ∗  𝑐𝑜𝑠𝛾 = 𝑧1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ 

∗ : 𝛾و  𝛼 ،𝛽حساب قيم الزوايا  -  𝑐𝑜𝑠𝛼 = 𝑥1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ = 2√14 = 0,53 ⇒ 𝛼 = 58°  

∗  𝑐𝑜𝑠𝛽 = 𝑦1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ = 3√14 = 0,80 ⇒ 𝛽 = 36,67°  

∗  𝑐𝑜𝑠𝛾 = 𝑧1‖𝑉1⃗⃗  ⃗‖ = −1√14 = −0,267 ⇒ 𝛾 = 74,5°  

𝑉1⃗⃗حساب مساحة متوازي الأضلاع المبني على الشعاعين  - و  ⃗  𝑉2⃗⃗  ⃗ : 𝑆 = ‖𝑉1⃗⃗  ⃗ ∧ 𝑉2⃗⃗  ⃗‖ 𝑉1⃗⃗  ⃗ ∧ 𝑉2⃗⃗  ⃗ = 4𝑖 − 7𝑗 − 13𝑘⃗   ⇒ 𝑆 = 15.3 (𝑢. 𝑠)  

 
𝑉1⃗⃗( حساب حجم متوازي السطوح المبني على الأشعة 5  ⃗ ،𝑉2⃗⃗ و  ⃗  𝑉3⃗⃗  ⃗ : 𝑉 = |𝑉3⃗⃗  ⃗. (𝑉1⃗⃗  ⃗ ∧ 𝑉2⃗⃗  ⃗)| = 2 (𝑢. 𝑉) 
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 :الثانيالتمرين 
 :التاليةالفيزيائية قاادي  الم بعد اوجد أ(

𝐸𝑐القاوة،  الضغط، الطاقة الح كية  = 1/2𝑚𝑣2. ∗  𝐹 = 𝑚𝑎 ⇒  [𝐹] = [𝑚]. [𝑎] = 𝑀𝐿𝑇−2
 

∗  𝑃 = 𝐹𝑆  ⟹  [𝑃] = [𝐹][𝑆] = 𝑀𝐿−1𝑇−2 
∗ 𝐸𝑐 = 12𝑚𝑣2  ⟹  [𝐸𝑐] = [𝑚][𝑣]2 = 𝑀𝐿2𝑇−2 

𝑎لدينا ب(  = 𝐾𝑟𝑛𝑣𝑚، 
m : 𝑎و nإيجاد قيم  - = 𝐾𝑟𝑛𝑣𝑚  ⇒  [𝑎] = [𝐾][𝑟]𝑛[𝑣]𝑚 𝐿𝑇−2 = 𝐿𝑛(𝐿𝑇−1)𝑚  𝐿𝑇−2 = 𝐿𝑛+𝑚𝑇−𝑚

 

{𝑛 + 𝑚 = 1𝑚 = 2 ⇒ 𝑛 = −1  

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 


