
Université Mohamed Seddik Ben Yahia, Jijel
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Problème

Soit q un réel strictement supérieur à 1, on définit la fonction q-logarithme notée lq (x) par

lq (x) =

∞∑
n=1

(−1)
n−1

(x− 1)
n

[n]q
, |x− 1| < q,

avec

[n]q =
qn − 1

q − 1
= 1 + q + ...+ qn.

1. Montrer que

lq (x) = (q − 1)

∞∑
n=1

x− 1

x− 1 + qm
.

2. Dans toute la suite mq désigne la q-mesure de Mahler (N. Kurokawa). Montrer que :
a).

mq ((x+ a) (x+ b)) = lq (ab) , a, b > 1.

b). Si |a| < q − 1, alors

mq (ax) = −
∞∑

n=1

1

[n]q
= lq (0) .

c). Si q > 3, alors
mq (2x) < mq (2) +mq (x) .
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